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Задача 2. Дължините на страните на триъгълник образуват аритметична прогресия. Да 

се докаже, че триъгълникът е нетъпоъгълен тогава и само тогава, когато R  2,5.r, 

където R и r са радиусите на описаната и вписаната окръжност на триъгълника. 

 

Решение. От условието следва, че съществуват реални числа x > 0 и d  0 такива, че 

дължините на страните на триъгълника са x – d, x, x + d. 

Ако d = 0 то триъгълникът е равностранен и R = 2.r  2,5.r. 

Нека d > 0. Тогава x – d < x < x + d, т.е. x + d е най-дългата страна. Триъгълникът 

е нетъпоъгълен тогава и само тогава, когато    222
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Извод: Триъгълникт е нетъпоъгълен тогава и само тогава, когато 4.d  x. (1) 

 

Ще използваме известни формули за връзка между страните на триъгълника, р – 

полупериметъра, S – лицето, R и r: 

x
dxxdx

p
2

3

2



 ;     

x

S

p

S
r

3

2
 ;     

   
S

dxxdx
R

4


 ; 









































 2

2
2

44

3

2

3

2

3

2

3

2

3
d

x
xdxxxxdxxxS . 

 

Сега получаваме  R  2,5.r    
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Извод: R  2,5.r  4d  x. (2) 

 

От (1) и (2) следва верността на твърдението в задачата. 
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